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លំហាត់ ទី ៨ 
P ៃិង  Q  ជាពហុធាធមមតា្  កណំត់ដោយ ៖ 
   P = 𝑎0 + 𝑎1𝑥 + ⋯ … . . + 𝑎𝑝𝑥𝑝     ;    Q = 𝑏0 +  𝑏1𝑥 + ⋯ … . . + 𝑏𝑞𝑥𝑞      
ដគ ផ្សបំាៃចៃួំៃ  𝑑(𝑃, 𝑄) =   ∑  |𝑏𝑖 − 𝑎𝑖|

𝑛
𝑖=0    ដោយដគតា្ង 𝑛 = sup (𝑝, 𝑞) គឺ 

𝑛   ដ្មើៃឹងចៃួំៃណា ដែលធជំាងដគរវាង ចៃួំៃគត់ 𝑝  ៃិង 𝑞  ។ 
បង្ហា ញថា 𝑑(𝑃, 𝑄) កណំត់ចម្ងា យមួយ  ( 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡 𝑢𝑛𝑒 𝑑𝑖𝑠𝑡𝑎𝑛𝑐𝑒) ដៅដលើ្ៃំុំ នៃពហុ
ធា ម្ងៃ មួយអដេរ ។ 
ចដមលើយ 
ដោយ §2 ដែើមបថីា 𝑑(𝑃, 𝑄)  ជាចម្ងា យ  លុុះត្រតា្ដត ៖ 
1/     𝑑(𝑃, 𝑄)   ≥   0   ដហើយ  𝑑(𝑃, 𝑄) = 0   <=>  𝑃 = 𝑄 
2/     𝑑(𝑃, 𝑄) = 𝑑(𝑄, 𝑃) 
3/   𝑑(𝑃, 𝑄)   ≤    𝑑(𝑃, 𝑅) +   𝑑(𝑅, 𝑄)  ដោយ 𝑅 ជាធាតុមួយនៃ ្ៃំុំ នៃពហុធា ។ 
 𝑨/      𝑑(𝑃, 𝑄)   ≥   0   ដហើយ  𝑑(𝑃, 𝑄) = 0   <=>  𝑃 = 𝑄 
ដោយ    𝑑(𝑃, 𝑄) =   ∑  |𝑏𝑖 − 𝑎𝑖|𝑛

𝑖=0     =>   𝑑(𝑃, 𝑄)  ≥ 0  ពីដត្ររុះ |𝑏𝑖 − 𝑎𝑖| ≥ 0, ∀𝑖 
𝑑(𝑃, 𝑄) = 0   <=>  ∑  |𝑏𝑖 − 𝑎𝑖|

𝑛
𝑖=0    = 0   ∀𝑖    |𝑏𝑖 − 𝑎𝑖| = 0  ∀𝑖  

  𝑎𝑖 =  𝑏𝑖,   ∀𝑖    <=>   𝑃 = 𝑄  ។ 
𝑩/   𝑑(𝑃, 𝑄) =   ∑  |𝑏𝑖 − 𝑎𝑖|

𝑛
𝑖=0   =  ∑  |𝑎𝑖 − 𝑏𝑖|

𝑛
𝑖=0  = 𝑑(𝑄, 𝑃) 

𝑪/   ដយើង យក ពហុធា 𝑅  មួយកណំត់ដោយ ៖ 
R = 𝑐0 +  𝑐1𝑥 + ⋯ … . . + 𝑐𝑟𝑥𝑟       ដហើយ  𝑛 = sup ( 𝑝, 𝑞, 𝑟) 
ដយើងចង់បង្ហា ញថា  𝑑(𝑃, 𝑄)   ≤    𝑑(𝑃, 𝑅) +   𝑑(𝑅, 𝑄)   
ដោយ 𝑎𝑖  𝑏𝑖  ៃិង  𝑐𝑖  ជាចៃួំៃពិត ដហើយ តា្មៃិយមៃ័យ នៃ ចម្ងា យអឺកលីឌីដអៀង  
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 (distance euclidienne) ដៅដលើ លហំ 𝑅𝑛+1 ( 𝑒𝑠𝑝𝑎𝑐𝑒 𝑅𝑛 )ដ ុះ ដយើងម្ងៃ ៖ 
|𝑏𝑖 − 𝑎𝑖|    ≤     |𝑏𝑖 − 𝑐𝑖|  +    |𝑐𝑖 − 𝑎𝑖|   => 
  ∑ |𝑏𝑖 − 𝑎𝑖| 

𝑛
𝑖=0   ≤     ∑  |𝑏𝑖 − 𝑐𝑖| 

𝑛
𝑖=0   +  ∑  |𝑐𝑖 − 𝑎𝑖|

𝑛
𝑖=0       

    𝑑(𝑃, 𝑄)   ≤    𝑑(𝑃, 𝑅) +   𝑑(𝑅, 𝑄)    ។ 
ែូដចនុះ  𝑑(𝑃, 𝑄)  ជា ចម្ងា យ កណំត់ដៅដលើ ្ៃំុំ ពហុធា ។  (ចប់) 
្ដងេត 
ដយើង ដ ើញថា ពហុធា ដែលម្ងៃ ែឺត្រក 𝑛    ែូចជា  
𝑃(𝑥) =  𝑎0 +  𝑎1𝑥 + 𝑎2𝑥2 + ⋯ … +  𝑎𝑛𝑥𝑛 ដោយ  𝑎𝑖 ∈ 𝑅  ចដំរុះ ពហុធាដ ុះ ដយើង 
អាច  ផ្គូ រផ្គង ៃឹង ចណុំច 𝐴  មួយដៅកនុង 𝑅𝑛+1  ដោយម្ងៃកូអរដោដៃ 
( 𝑎0, 𝑎1, … . . , 𝑎𝑛)   ដៅកនុងបាត   (1, 𝑥, 𝑥2, … … , 𝑥𝑛) ។  ដោយ្ៃមត  𝑥0 = 1  ដ ុះ 
បាតដៅជា  (𝑥0, 𝑥1, 𝑥2, … … , 𝑥𝑛)  ដៅកនុងលហំ វុចិទរដីយល 𝑅𝑛 ដោយ 𝑛 ≥ 0 ។ 
ែូដចនុះ ចដំរុះ លហំាត់ដៃុះ ដបើដយើង ្ៃមតថា 𝑝 ជាចៃួំៃ ធជំាងដគ កនុងចដំណាម 
ចៃួំៃ (𝑝, 𝑞, 𝑟)  គឺថា  𝑛 = sup (𝑝, 𝑞, 𝑟) ដ ុះដយើងបាៃ៖ 
𝑃(𝑥)    →   𝐴 ( 𝑎0, 𝑎1, … . , 𝑎𝑞 . . , 𝑎𝑟 . , … . . 𝑎𝑛)    
𝑄(𝑥)    →   𝐵 ( 𝑎0, 𝑎1, … . , 𝑎𝑞 , 0,0, … … . . ,0)    
𝑅(𝑥)    →   𝐶 ( 𝑎0, 𝑎1, … . , 𝑎𝑞 . . , 𝑎𝑟,0,0, … 0)   
ដហើយ វ ិ្ មភាព      𝑑(𝑃, 𝑄)   ≤    𝑑(𝑃, 𝑅) +   𝑑(𝑅, 𝑄) គឺជាវ ិ្ មភាពនៃត្រតីដោណ 
  𝐴𝐵  ≤ 𝐴𝐶 + 𝐶𝐵   ( 𝑖𝑛é𝑔𝑎𝑙𝑖𝑡é 𝑡𝑟𝑖𝑎𝑛𝑔𝑢𝑙𝑎𝑖𝑟𝑒) ត្របដវងនៃត្ររុងមួយនៃត្រតីដោណ ដ្មើឬ 
តូចជាង ផ្លបូក នៃ ត្របដវងនៃត្ររុងពីរ ដផ្សងដទៀតរប្់ត្រតីដោណដ ុះ។  
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