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4.លីមីត នន អនុគមន៍  - ភាពជាប់គ្នា   ( Limite de fonctions. 
 Continuité)  
 តទៅទនេះ ទយើងតា្ងទោយ 𝑓 អនុគមន៍ននចនួំន មាន 𝑥 ជា អទេរ ននចនួំន ( 𝑥 𝑒𝑠𝑡 𝑢𝑛𝑒 

 𝑣𝑎𝑟𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒  𝑛𝑢𝑚é𝑟𝑖𝑞𝑢𝑒) គឺថា ជាការអនុវតតន៍ ពីផ្នាកមួយនន 𝑅 ទៅកាុង 𝑅 ។ ជាពិទេេ 
ទោយនិយមន័យ 𝐼𝐼  និង 𝐼𝐼𝐼  នន § 2  ទយើងបាន និយមន័យ ដូចតទៅ ៖ 
និយមន័យ-I 
𝒇 ជាអនុគមន៍ ននចនួំន  មាន 𝒙ជាអទេរននចនួំន  កណំត់ទលើចទ ល្ េះទបើកផ្ដលមាន ចណុំច 
𝒙𝟎 ទៅកាុងទ្េះ  ទលើកផ្លងផ្តត្តង់ចណុំច 𝒙𝟎 ផ្តមតង   ទ ើយទគតា្ង 𝒚𝟎 ជាចនួំនពិត
មួយ ។  ទគថា 𝒇(𝒙) ខិតទៅជិត  𝒚𝟎   កាលណា  𝒙 ខិតទៅជិត  𝒙𝟎    ទបើចទំ េះ ចនួំន 
𝛆 > 𝟎 ណាមួយផ្ដលទគឲ្យ  ទ្េះទគបាន ចនួំននគូ  𝒉 > 𝟎 មួយ ផ្ដលទំ្ ក់ទនំង  
|𝒙 − 𝒙𝟎|  ≤ 𝒉    និង 𝒙 ≠  𝒙𝟎     =>     |𝒇(𝒙) −  𝒚𝟎|  ≤  𝜺   ។ 

  និយមន័យ-II 
𝒇 ជាអនុគមន៍ ននចនួំន  មាន 𝒙ជាអទេរននចនួំន  កណំត់ទលើចទ ល្ េះទបើកផ្ដលមាន ចណុំច 
𝒙𝟎 ទៅកាុងទ្េះ ។   ទគថា អនុគមន៍ 𝒇  ជាប់ត្តង់ចណុំច   𝒙𝟎    ទបើចទំ េះ ចនួំន 
𝛆 > 𝟎 ណាមួយផ្ដលទគឲ្យ  ទ្េះទគបាន ចនួំននគូ  𝒉 > 𝟎 មួយ ផ្ដល វេិមភាព  
|𝒙 − 𝒙𝟎|  ≤ 𝒉       =>     |𝒇(𝒙) −  𝒇(𝒙𝟎)|  ≤  𝜺   ។ 
ឧទា រណ៍ 
1°   អនុគមន៍ អា វីន (𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑎𝑓𝑓𝑖𝑛𝑒)  𝑦 = 𝑎𝑥 + 𝑏  គឺជាប់ត្គប់ចណុំច  ចទំ េះចនួំន
ពិតមិនផ្ត្បត្បួល  𝑎 , 𝑏  ណាក៏ទោយ ។  ពីទត្ េះ   វេិមភាព |𝑥 −  𝑥0|  ≤  

𝜀

𝑎
  1   => 

 

1  ទោយ ε ទគឲ្យ ដូទចាេះចនួំន ℎ  ផ្ដលរកបានគឺ ℎ =  
𝜀

𝑎
  (ទបើ  𝑎 ≠ 0) ។ ផ្តទបើ 𝑎 = 0  ទ្េះ 𝑦  ទៅជា 

𝑦 = 𝑏 ផ្ដលជា អនុគមន៍ មិនផ្ត្បត្បួល  ទ ើយ     |𝑓(𝑥) −  𝑓(𝑥0)| = 0 <  𝜀 ។ 
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    |𝑓(𝑥) −  𝑓(𝑥0)| = |(𝑎𝑥 + 𝑏) − (𝑎𝑥0 + 𝑏)|  =  |𝑎(𝑥 −  𝑥0)|  ≤   𝑎 ( 
𝜀

𝑎
 ) = 𝜀 ។ 

2°  អនុគមន៍  𝑥
2−1

𝑥−1
    កណំត់ ចទំ េះ  𝑥 ≠   1 ទ ើយខិតទៅជិត 2  កាលណា 𝑥  

ខិតទៅជិត  1   (ពីទត្ េះ   ចទំ េះ  𝑥 ≠   1  ទគបាន  𝑦 = 𝑥 + 1 )  ។ 

3° អនុគមន៍ 𝑦 =   |𝑥|
1

2   គឺ  ជាប់  ត្គប់ចណុំច ទាងំអេ់  ៖ 

(𝑎)   ទៅចណុំច គល់  ពីទត្ េះ  |𝑥| ≤  𝜀2     =>   |𝑥|
1

2 ≤   𝜀 ។ 

(𝑏)  ទៅចណុំច  𝑥0 ≠  0    ពីទត្ េះ   |𝑥 −  𝑥0| ≤  𝜀|𝑥0|
1
2   =>    

|  |𝑥|
1
2  −  |𝑥0|

1
2  | =     ||𝑥|−|𝑥0||        

|𝑥|
1
2 +  |𝑥0|

1
2

  ≤   
|𝑥− 𝑥0|

 |𝑥0|
1
2

  ≤ 𝜀  ។ 

4°  អនុគមន៍ 𝑦 =  
1

𝑥
  ជាប់ ត្តង់ 𝑥0 ទបើ 𝑥0 ≠ 0 ។ ពីទត្ េះ  ទបើកាលណាទគតា្ងទោយ ℎ 

ជាចនួំន ផ្ដលតូចជាងទគ កាុងចទំណាម នន ពីរចនួំន   1
2
 |𝑥0|  និង  𝜀

2
𝑥0

2   ទ្េះវេិមភាព 

|𝑥 − 𝑥0|  ≤ ℎ         =>     |𝑥|   ≥  
1

2
 |𝑥0|    ទ ើយ   

|
1

𝑥
−

1

𝑥0
| =  |𝑥−𝑥0|

|𝑥𝑥0|
  ≤   

|𝑥− 𝑥0|
1

2
 |𝑥0||𝑥0|

  =  2|𝑥−𝑥0|

|𝑥0|2
  ≤  𝜀 ។ 

5°  ទយើងនឹង  ទ ើញទៅ §11  ថា អនុគមន៍ 𝑦 =  
sin 𝑥

𝑥
  គឺ កណំត់និងជាប់ ចទំ េះ 𝑥 ≠ 0 

ទ ើយ ខិតទៅជិត 1  កាលណា 𝑥  ខិតជិត េូនយ ។  ដូទចាេះ ទគបាន អនុគមន៍ 𝑓  មួយ ជាប់ 

ត្គប់ចណុំច ទោយតា្ងំថា ៖  𝑓(0) = 1 និង  𝑓(𝑥) =  sin 𝑥

𝑥
   ចទំ េះ  𝑥 ≠ 0 ។ 

ការសង្កេត សំខាន ់
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ទបើអនុគមន៍ 𝑓  កណំត់ត្តង់ចណុំច 𝑥0    ទ្េះចនួំន 𝑦0  ផ្ដលនិយាយកាុងនិយមន័យ-I  
មិនផ្មនជាចបំាច់ ទេមើនឹង 𝑓(𝑥0) ទទ ។  ដូចទយើងទ ើញត្ាប ទៅឧទា រណ៍ 5°  

𝑓(𝑥) =  sin 𝑥

𝑥
   ត្តង់ 𝑥 =  𝑥0  = 0   ទ្េះទយើងពុំ អាច ជនួំេ 𝑥 ទោយ 0 បានទទ ផ្តទគ

េនមតថា 𝑓(0)  = 1  ។ 
ការបកស្រាយតាមធរណីមាស្រត 
ទោយ បកត្ាយតា្មធរណីមាត្ត នូវនិយមន័យ-II  ទយើងបានការផ្េលង ផ្ដលងាយយល់ 
ដូចតទៅទនេះ ៖ 
 
និយមន័យ-II-bis 
ទគថា អនុគមន៍ 𝒇  ជាប់ត្តង់ចណុំច   𝒙𝟎    ទបើចទំ េះ ចទ ល្ េះបិទ 𝑱 មាននចិត 𝒇(𝒙𝟎)  ទ ើយ
មានត្បផ្វងមិនេូនយ  ទ្េះទគអាចនគូ នឹង ចទ ល្ េះ 𝑰 មួយមាននចិត 𝒙𝟎  ទ ើយមានត្បផ្វងមិន
េូនយ  ផ្ដល ទំ្ ក់ទនំង  𝒙 ∈ 𝑰       =>     𝒇(𝒙) ∈ 𝑱 ។ 

 

 
 

ទទាេះជា 𝜀 > 0  ទ្េះ 
តូច ទេមើនឹង េរនេ
េក់ក៏ទោយ ក៏ 𝑦0+𝜀 
ទៅផ្តមិនទេមើនឹង 𝑦0

។ 

Figure-1  
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និយមន័យទនេះ  ទធវើឲ្យទយើងខិតជិតមកខាងទេសនៈ តូប ូលូេីុក (point de vue topolo 
-gique) ទ ើយទយើងអាចបកត្ាយទោយងាយទលើត្កាបននអនុគមន៍ 𝑓 (ទមើល figure-1) ៖ 
ទគអាចថាមាន ធាូ មួយ ផ្ដលជាផ្នាកននត្កាប  មានចណុំច  [𝑥0, 𝑓(𝑥0)]ទៅកាុងទ្េះ  ទ ើយ 
ធាូ ទ្េះ ក៏ទៅកាុង រូបរាងបួនត្ជុងត្ទផ្វងមួយ  ផ្ដលទ ំំទាងំពីរ (បទណាត យនិងទទឹង) អាច
ទធវើឲ្យតូចតា្មផ្តចិតតទគចង់បាន (𝑢𝑛 𝑟𝑒𝑐𝑡𝑎𝑛𝑔𝑙𝑒 𝑑𝑜𝑛𝑡 𝑙𝑒𝑠 𝑑𝑖𝑚𝑒𝑛𝑠𝑖𝑜𝑛𝑠 𝑠𝑜𝑛𝑡 𝑎𝑢𝑠𝑠𝑖 𝑝𝑒𝑡𝑖𝑡𝑒𝑠 
 𝑞𝑢𝑒 𝑙′𝑜𝑛 𝑣𝑒𝑢𝑡) ។  
កាុងទីបនុំត ទបើទគេទងេតថា ចទំ េះ ចទ ល្ េះទបើកមួយ ផ្ដលមាន ចណុំច 𝑥0 [ឬ 𝑦0] ទៅកាុង
ទ្េះ ក៏មានជានិចចនូវ ចទ ល្ េះបិទមួយ ត្បផ្វងមិនេូនយ មានចណុំចទ្េះជានចិត  ទ្េះ
ទយើងទ ើញថា និយមន័យ-II-bis  ក៏េមមូលនឹង ៖  
និយមន័យ-II-ter. 
ទគថា អនុគមន៍ 𝒇  ជាប់ត្តង់ចណុំច   𝒙𝟎    ទបើចទំ េះ ចនួំនពិតមួយគូ 𝒂, 𝒃 ផ្ដលបទំពញ 
𝒂 < 𝒇(𝒙𝟎) < 𝒃   ទ្េះទគអាចនគូ នឹង ចនួំនពិតមួយគូ 𝜶, 𝜷  ផ្ដល  𝜶 <  𝒙 <  𝜷 
ទ្េះនតល់ឲ្យ  𝒂 < 𝒇(𝒙) < 𝒃 ។ 

និយមន័យ-II-ter   ទនេះអាចឲ្យទយើងបងាា ញទោយងាយថា អនុគមន៍ត្ចេ ននអនុគមន៍ 
ជាប់  គឺជាអនុគមន៍ជាប់ ។ ទយើងេទងេតថា និយមន័យទនេះ អាចពត្ងីកទៅដល់អនុគមន៍ 
កណំត់ទលើ េនំុំ មានលោំប់ទាងំមូល ( 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑠𝑢𝑟 𝑢𝑛 𝑒𝑛𝑠𝑒𝑚𝑏𝑙𝑒 𝑡𝑜𝑡𝑎𝑙𝑒𝑚𝑒𝑛𝑡 𝑜𝑟𝑑𝑜𝑛𝑛é) 
ទ ើយយកតនមល កាុង េនំុំមានលោំប់ទាងំមូល។ 
លីមីតខាកាត  ំនិក ខាកង្វេក  (limite à droite et à gauche). 

និយមន័យ-III. 
  𝒇  អនុគមន៍  កណំត់ទលើ េនំុំមួយផ្ដលទៅកាុងទ្េះ មានចទ ល្ េះទបើក ]𝒂, 𝒃[ ។  
 ទគថា 𝒇(𝒙) ខិតជិត ចនួំនពិត 𝒄  កាលណា 𝒙  ខិតជិត 𝒂 ទោយចនួំនទលើ  
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[ឬ 𝒙   ខិតជិត   𝒃 ទោយចនួំនទត្កាម ]  ( 𝒙 𝒕𝒆𝒏𝒅 𝒗𝒆𝒓𝒔 𝒂 𝒑𝒂𝒓 𝒗𝒂𝒍𝒆𝒖𝒓𝒔 𝒔𝒖𝒑é𝒓𝒊𝒆𝒖𝒓𝒆𝒔  
[𝒓𝒆𝒔𝒑. 𝒙 𝒕𝒆𝒏𝒅 𝒗𝒆𝒓𝒔 𝒃 𝒑𝒂𝒓 𝒗𝒂𝒍𝒆𝒖𝒓𝒔 𝒊𝒏𝒇é𝒓𝒊𝒆𝒖𝒓𝒆𝒔]  
ទបើ កាលណាទគឲ្យ ចនួំន 𝜺 > 𝟎 ណាមួយក៏ទោយ  ក៏ទគទៅផ្តអាចរកបាន ចនួំនជាគូ  
𝒉 > 𝟎  ផ្ដលចទំ េះ  𝒂 < 𝒙 <   𝒂 + 𝒉  [ ឬ   𝒃 − 𝒉 < 𝒙 < 𝒃 ] ទ្េះទគបាន |𝒇(𝒙) − 𝒄| < 𝜺 ។ 
ទៅទពលទ្េះ ទគថា  𝒄  ជាលីមីត ខាងាត  ំ[ ឬ ខាងទវវង ] 2 ននអនុគមន៍ 𝒇  ត្តង់ចណុំច 𝒂 
[ ឬ ត្តង់ចណុំច 𝒃]  ។ 
លីមីត ផ្បបទនេះ ទគត្បផ្ លជា ជួបញិក ពីទត្ េះជាការធមមតា្ទទ ផ្ដលទគរក លីមីតទៅ 
ត្តង់បទងាគ លខណឌ  (𝑎𝑢𝑥 𝑏𝑜𝑟𝑛𝑒𝑠 𝑑′𝑢𝑛 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙𝑙𝑒)ននចទ ល្ េះ  ចទំ េះអនុគមន៍ ផ្ដល
កណំត់ ទៅកាុងចទ ល្ េះទ្េះ។  
ឧទា រណ៍ 
1°/ អនុគមន៍ 𝑦 =  

|𝑥|

𝑥
  កណំត់ ចទំ េះ 𝑥 ≠ 0  ទ ើយខិតជិត +1 កាលណា 𝑥 ខិតជិត 

េូនយ ទោយ 𝑥 ទៅផ្តធជំាង េូនយ (គឺ 𝑥 > 0  ) ។   ទ ើយ អនុគមន៍ 𝑦 =  
|𝑥|

𝑥
 ដផ្ដលទនេះ 

ខិតជិត −1កាលណា 𝑥 ខិតជិត េូនយ ទោយ 𝑥 ទៅផ្ត តូច ជាង េូនយ (គឺ 𝑥 < 0  ) ។   
2°/  អនុគមន៍ 𝑦 =  √𝑥   ខិតជិតេូនយ  កាលណា 𝑥 ខិតជិតេូនយទោយតនមលទលើ ។ 
ពីទត្ េះ វេិមភាព     0 ≤ 𝑥 <  𝜀2  =>   |𝑦| <  𝜀 ។ ទោយអនុគមន៍ ទនេះ   មិនកណំត់ 
ចទំ េះ 𝑥 < 0   ដូទចាេះ ទយើងអាចថាទោយគ្នម ន ភាពមិនចាេ់ ថា  អនុគមន៍ទនេះ  ជាប់ 
ទៅចណុំច 𝑥 = 0   (ដូទចាេះ ជាប់ ត្គប់ចណុំច)។ 
ជាទូទៅ  អនុគមន៍ 𝑓 កណំត់ ទលើចទ ល្ េះបិទ  [𝑎 , 𝑏] ជា អនុគមន៍ ជាប់ ទលើចទ ល្ េះទ្េះ 
ទបើកាលណា 𝑓 ជាប់ ទលើចទ ល្ េះ ទបើក  ] 𝑎, 𝑏[   និង មាន  𝑓(𝑎) ជាលីមីត ខាងាត តំ្តង់ 𝑎 

 

2 ាត  ំឬ ទវវង ទោយទធៀបទៅនឹង របេ់អវមួីយ។ ដូចជាទយើងថា នដាត  ំទោយទយើង ទធៀបនដទយើង
ទៅនឹងដងខលួន ។ ទៅទីទនេះ របេ់ផ្ដល ខិតជិត គឺ 𝑥។  ទ ើយ 𝑥 ខិតជិត 𝑎 ផ្តទៅផ្តធជំាង 𝑎 
ដូទចាេះ  𝑥  ទៅខាងាត  ំ𝑎    ( 𝑎 < 𝑥 < 𝑎 + ℎ)   ។ 
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ទ ើយ 𝑓(𝑏) ជាលីមីត ខាងទវវង3ត្តង់ 𝑏 ។ 
លីមីតជាទូង្ៅ  (Limites généralisées). 

ក៏ដូចេវុ ីតផ្ដរ ទយើងអាចេនមត នូវចនួំនពិតត្បឌិត (𝑙𝑒𝑠 𝑛𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑠 𝑟é𝑒𝑙𝑠 𝑓𝑖𝑐𝑡𝑖𝑓𝑠) + ∞ និង  
- ∞  ជាលីមីត ផ្ដលអាចនឹងមាន ដូចអនុគមន៍ផ្ដរ។ ចនួំនទាងំពីរទនេះ ផ្ដលមានគឺ
េត្មាប់ផ្ត រច្េមព័នធ ននលោំប់ កាុង 𝑅 (𝑝𝑜𝑢𝑟 𝑙𝑎 𝑠𝑒𝑢𝑙𝑒 𝑠𝑡𝑟𝑢𝑐𝑡𝑢𝑟𝑒 𝑑′𝑜𝑟𝑑𝑟𝑒𝑑𝑒 𝑅) គឺ 
ទៅកាុងនិយមន័យ (II-ter) ផ្ដលតត្មង់ទៅទលើរច្េមព័នធទនេះ  ផ្ដលទយើងនឹងទត្បើ ទដើមប ី
ពត្ងីកនិយមន័យទនេះ។ ទដើមបកុីឲំ្យផ្វង ទោយត្តូវ ពិនិតយត្គប់ករណីទ្េះ ទយើងកត្មិតត្តឹម
ផ្ត និយមន័យ ដូចតទៅ ៖ 
 និយមន័យ-IV. 
  𝒇  អនុគមន៍  កណំត់ទលើ ចទ ល្ េះ មួយ    មានត្បផ្វងខាងាត  ំមិនមានលីមីត។  ទគថា 
𝒇(𝒙) ខិតជិត +∞  កាលណា 𝒙  ខិតជិត +∞   ទបើ កាលណាទគឲ្យ ចនួំន 𝑩  មួយមក   
ទ្េះទគអាចរកចនួំន 𝑨 ជាគូ  ផ្ដល  វេិមភាព  𝒙 >   𝑨       =>     𝒇(𝒙) > 𝑩  ។ 
       
       ផ្តត្តូវេទងេតថា  អាចមាន « បីចណុំច ននលីមីត »  ចទំ េះ អទេរ 𝑥 គឺ លិមីត  
មានទីបញ្ច ប់ 𝑥0  , +∞ និង  − ∞     ទ ើយក៏មាន « បីត្បភទននលីមីត » ចទំ េះ អនុគមន៍ 
𝑓(𝑥) ផ្ដរ  គឺលីមីត  មានទីបញ្ច ប់ 𝑦0 ,  +∞  និង − ∞  ។  ដូទចាេះ  ករណីទាងំអេ់  
3 × 3 = 9  ករណីផ្ដលត្តូវពិនិតយ ទ ើយក៏មាន  9  និយមន័យផ្ដលត្តូវផ្េលង ។ 
ការពស្រកីក (Extension). 

 

3 ចទំ េះ ចទ ល្ េះទបើក   ]𝑎 , 𝑏[  ទយើងទ ើញ  𝑥 ខិតទៅជតិ 𝑏  ទោយទៅខាងទវវង  𝑏 ។ ពី ទត្ េះ 𝑥 
ត្តូវទៅ កាុង ចទ ល្ េះ   ]𝑎 , 𝑏[   ផ្ដលជា ផ្ដនកណំតន់ន អនុគមន៍ 𝑓  ។ 
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 ទយើអាចពត្ងីក  េញ្ញា ណនន លីមីត ដល់ករណីផ្ដលអនុគមន៍ 𝑓 មិនកណំត់ទៅទលើ
ចទ ល្ េះ ផ្តកណំត់ផ្តចទំ េះ ចនួំនខលេះ នន 𝑥 ផ្តប ុទណាណ េះ (ឧទា រណ៍ដូចជា  ចនួំន 
េនិទាន) ៖ ទយើងត្គ្នន់ផ្ត យកនិយមន័យ (II) នន §2  ទោយយក E គឹ េនំុំទាងំឡាយ 
ផ្ដល 𝑓 កណំត់ ( េនំុំទ្េះ មាន ជានិចច នូវត្បផ្វង 𝑑(𝑥, 𝑦) =  |𝑥 − 𝑦|  ) ។ ផ្តក៏ត្តូវ រាប់
យក ការេទងេត (4°) ផ្ដលបនតពីនិយមន័យទ្េះ។ លីមីត នន 𝑓 អាចកណំត់បានផ្តច ំ
ទ េះ ចណុំច ផ្ដល មិនផ្មន ជាចណុំចឯទកា គឺចណុំចទៅោច់ផ្តឯង (𝑝𝑜𝑖𝑛𝑡 𝑖𝑠𝑜𝑙é)  
នន 𝐸 ។ 
  ជាពិទេេ ទយើងអាច ចត់ទុក តួជាទូទៅ 𝑥𝑛 ននេវុ ីត  គឺជា អនុគមន៍ ផ្ដលមាន អទេរ 𝑛  
កណំត់ទលើ េនំុំ 𝑁 ននចនួំនគត់ ។ ទ ើយ េញ្ញា ណ  « លីមីតននេវុ ីត 𝑥𝑛 » ក៏អាច
លាយឡគំ្នា  ជាមួយនិង េញ្ញា ណ « លីមីត ននអនុគមន៍ 𝑥𝑛 កាលណា 𝑛 ខិតជិតទៅរក 
+∞  » ។ ដូទចាេះ លីមីតននេវុ ីត ទលចទឡើងដូចជា ករណីពិទេេ ននលីមីតជាទូទៅ នន 
អនុគមន៍  (𝐿𝑒𝑠 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒𝑠 𝑑𝑒 𝑠𝑢𝑖𝑡𝑒𝑠 𝑎𝑝𝑝𝑎𝑟𝑎𝑖𝑠𝑠𝑒𝑛𝑡 𝑑𝑜𝑛𝑐 𝑐𝑜𝑚𝑚𝑒  𝑢𝑛 𝑐𝑎𝑠 𝑝𝑎𝑟𝑡𝑖𝑐𝑢𝑙𝑖𝑒𝑟 
  𝑑𝑒𝑠 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒𝑠 𝑔é𝑛é𝑟𝑎𝑙𝑖𝑠é𝑒𝑠 𝑑𝑒 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛𝑠) ។   
លកខណវនិិច្ឆយ័កនុក ការង្ស្របីស្រាស 

ទៅ កថាខណឌ តទៅទនេះ ទយើងនឹងផ្េលងនូវ កបួនទនសងៗ ផ្ដលអាចឲ្យ គណ្ បានទត្ចើន
េនធឹកនូវ លីមីត។ ផ្តទយើងអាចផ្េលងឥឡូវទនេះ នូវលទធនលមួយ ផ្ដល អាចបងាា ញបាន
ភាល ម ទ ើយផ្ដលទគទត្ចើនទត្បើ ៖ 
 
 
 
 

ការទេាើ-VII-4-1. 
ទបើកាលណា  អនុគមន៍ 𝒈(𝒙)  និង 𝒉(𝒙)  មាន លីមីតដូចគ្នា  𝒚𝟎  កាលណា 𝒙 ខិតជិត 𝒙𝟎 
ទ ើយទបើ អនុគមន៍ 𝒇  បទំពញ 𝒈(𝒙)  ≤  𝒇(𝒙)  ≤ 𝒉(𝒙)   ទ្េះ 𝒇(𝒙) ក៏ខិតជិត  𝒚𝟎  ផ្ដរ 
កាលណា 𝒙  ខិតជិត   𝒙𝟎 ។ 
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ស្រតឡប់មក អនុគមន៍ វុចិ្ ទរ ីយយល (𝑅𝑒𝑡𝑜𝑢𝑟 𝑎𝑢𝑥 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛𝑠 𝑣𝑒𝑐𝑡𝑜𝑟𝑖𝑒𝑙𝑙𝑒𝑠).  

ទយើងតា្ងទោយ  𝐹1(𝑡),  𝐹2(𝑡),………, 𝐹𝑛(𝑡)  នូវ  𝑛  កុមប ូេង់ នន អនុគមន៍ វុចិទរផី្យល 
𝐹(𝑡) កណំត់ទៅទលើ ផ្នាកមួយនន 𝑅  ទ ើយយកចនួំន ទៅកាុង 𝑅𝑛 ។  ទ ើយទបើទយើងតា្ង 
ទោយ ‖𝑋‖ =  [  ∑(𝑋𝑖)2 ]

1
2⁄   ជា ន័ម (𝑛𝑜𝑟𝑚𝑒) (ឬ ត្បផ្វង) អឺកលីតឌីទយៀង  នន វុចិទរ័  

𝑋 ∈ 𝑅𝑛 មានកុមប ូេង់ 𝑋𝑖   ទ្េះទគបាន ចទំ េះ ចនួំន 𝑝 ណាមួយ នន ចនួំន  
( 𝑝 =   0, 1, 2, … … . , 𝑛)  នូវ វេិមភាពពីរជាន់ ៖ 
    ‖𝐹𝑝(𝑡) −  𝑋𝑝‖   ≤   ‖𝐹(𝑡) −  𝑋‖  ≤   ∑ ‖𝐹𝑖(𝑡) − 𝑋𝑖‖𝑛

𝑖=1    ។ 
ទោយ ទត្បើ ការទេាើ-𝑉𝐼𝐼 − 4 − 1  ទយើងទាញបានទោយងាយនូវ លទធនលដូចតទៅ ៖ 
 
 

 

 

អនុាធយ ( Corollaire). 
ទដើមបឲី្យ អនុគមន៍វុចិ ទរផី្យលមួយ  ផ្ដលយកចនួំនកាុង 𝑹𝒏 ជាអនុគមន៍ជាប់  ទ្េះត្តវូ
ផ្ត និង ត្គ្នន់ផ្ត កុមប ូេង់ នីមួយៗ  ជាអនុគមន៍ ជាប់ ។ 
   ការទេាើទាងំពីរទនេះ  អាច្ឲំ្យការេិកាអពីំ អនុគមន៍វុចិទរផី្យល តូចតា្ច  
(𝑑𝑒𝑠 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛𝑠 𝑣𝑒𝑐𝑡𝑜𝑟𝑖𝑒𝑙𝑙𝑒𝑠 é𝑙é𝑚𝑒𝑛𝑡𝑎𝑖𝑟𝑒𝑠)  មកជាការេិកា នូវអនុគមន៍ននចនួំន  
( 𝑑𝑒𝑠 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛𝑠 𝑛𝑢𝑚é𝑟𝑖𝑞𝑢𝑒𝑠)។ 
 
 

ការទេាើ-VII-4-2. 
ទដើមប ី អនុគមន៍ វុចិទរផី្យល 𝑭(𝒕) ផ្ដលយកចនួំន ទៅកាុង 𝑹𝒏  ខិតជិតទៅរក ធាតុ 
𝑿 = ( 𝑿𝟏, 𝑿𝟐, ….., 𝑿𝒏) នន 𝑹𝒏  កាលណា 𝒕  ខិតជិតទៅរក  𝒕𝟎   ទ្េះត្តវូផ្ត និង ត្គ្នន់ផ្ត 
ចទំ េះ ចនួំននីមួយៗ នន 𝒑     𝑭𝒑(t) ខិតជិតទៅរក 𝑿𝒑 កាលណា 𝒕  ខិតជិតទៅរក  𝒕𝟎 ។ 
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