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ជំពូកទី-១ 

មូលដ្ឋា ៃផ្នែកសមដេតុសមនល នៃគណិតសាស្តសរ 
(Bases logiques des mathématiques) 

I.  ការសមដេតុសមនលជា បូំង  
    ទ្រឹសរីៃីម  ៗនៃគណិតសាស្តសរ  សិកាអពីំវតថុ  ផ្ លដគបផំ្បកជាទ្កុមៗ   ូចជា « សៃំុំ » 
ជាទ្កុម កែុងការសិកាអពីំទ្រឹសរីតូបឡូសូសីុ (topologie)  « ចៃំ ៃគត់ » ជាទ្កុមកែុងការសិកា 
ដលខគណិត (arithmétique)    « ចណុំច បន្ទា ត់ ឬ បលង់ »  ជាទ្កុម កែុងការសិកាធរណី 
មាទ្ត (géométrie)  ជាដ ើម ។ 
វតថុទងំដន្ទោះ អាចកៃំត់ដដ្ឋ ទ្រឹសរីចាស់ផ្ លមាៃរ ចមកដេើ ក៏មាៃ  ផ្តក៏អាចពុំទៃ់ 
កៃំត់ក៏មាៃ ដេើ ដៅដពលដន្ទោះ ដគទ្ាៃ់ផ្តផ្លលងៃូវ កមមសិរធ (propriétés) ខលោះនៃវតថុ ដន្ទោះ។ 
កមមសិរធដ ើម ដគដៅថា  សវ័ ស័តយ (axiomes) ផ្ លរុក ូចជាកប ៃចាប់ទ្តូវទ្បកាៃ់ 
 កកែុងទ្រឹសរី ។ ការផ្លលងទងំដន្ទោះ ដទ្ចើៃផ្តបាៃមកពីការៃិកភ្ែក ដដ្ឋ មិៃមាៃការ 
ពិចារណា។  កាលពីជនំ្ទៃ់ដ ើម  ដគដៅសវ័ សតយ អវីផ្ លដមើលដៅដ ើញចាស់ថា 
ទ្តូវផ្តយឡ ងេែឹង  ដេើ សល់ពីដន្ទោះដគដៅថា ឧបធារណ៍ (postulat) ។  
ផ្តចដំ ោះការសមដេតុសមនលវញិដន្ទោះ  សវ័ ស័តយ ៃិងឧបធារណ៍ មិៃខុសាែ ដរ ។ 
     ដ ើងៃឹងដ ើញ  ូចជា សញ្ញា ណនៃចៃំ ៃគត់ អាចកៃំត់ដដ្ឋ ទ្រឹសរីសៃំុំ  ផ្តដគក៏ 
អាចរាប់ជាសញ្ញា ណដ ើមបនុំតពំុទៃ់កៃំត់  ដដ្ឋ  កសវ័ ស័តយដបឡអាៃូ (axiome de 
Péano)  ។  ក៏ ូចាែ ផ្ រ  សញ្ញា ណនៃបន្ទា ត់ធរណីមាទ្ត (la droite géométrique) អាចកៃំត់ 
ដដ្ឋ  សញ្ញា ណនៃចៃំ ៃគត់ ផ្តក៏អាចថាជា សញ្ញា ណដ ើមបនុំត  ដដ្ឋ  កសវ័ ស័តយ 
នៃចៃំ ៃពិត  (ដមើល §VI,10 ) ជាលកខខណឌ ។ 
  ជារូដៅ សញ្ញា ណគណិតសាស្តសរជនំ្ទៃ់បូរាណទងំអស់  អាចកៃំត់ដដ្ឋ សញ្ញា ណ 
សៃំុំ (la notion d’ensemble) ៖ ដេតុដៃោះដេើ បាៃជាថា  ទ្រឹសរីសៃំុំ ផ្ លដកើត 
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ដៅចុងសតវតសរី១៩  ជាទ្រឹសរីសខំាៃ់ ។ ផ្តសម័ ដៃោះក៏មាៃទ្រឹសរីលមីផ្ លបណារ ល 
ឲ្យមាៃកដំណើ តសតវដោកដនសងដរៀត ដទ្ៅពីសៃំុំ ។ 
   ដៅកែុងទ្រឹសរី     វតថុទងំឡា  អាចមាៃរនំ្ទក់រៃំងៃឹងាែ  ផ្ លដៅថា រឡឺាសយុង 
(relations) ។  កយ  « រឡឺាសយុង » ដៃោះ ពិបាកៃឹងឲ្យៃិ មៃ័  ៖ ជាពិដសស សវ័ ស័តយ 
ក៏ជា រឡឺាសយុងផ្ រ ។ 
ដបើ (A)ជា រឡឺាសយុង   ការប ិដសធនៃ (A)  ក៏ជា រឡឺាសយុង  ផ្ លតា្ងដដ្ឋ   (non A) ។ 
ដបើ (A) ៃិង (B)ជារឡឺាសយុង ដន្ទោះ (A ៃិង B)  ដេើ ៃិង  (A ឬ B) ក៏ជារឡឺាសយុង ។  
កែុងគណិតសាស្តសរ  ដគៃឹងសដងេតដ ើញថា  កយ « ឬ  »  មិៃមាៃៃ័ ថា ឃ្លល តដចញ 
ពីាែ ដន្ទោះដរ  ៖  ដដ្ឋ ផ្លលងថា (A ឬ B)   ដន្ទោះដគមិៃ ប ិដសធ (A ៃិង B) ដរ  បាៃៃ័  
ថា ដៅកែុង (A ឬ B) ក៏មាៃ (A ៃិង B)  ផ្ រ ។ ផ្តការសៃមតដៃោះ នាុ ៃឹងលកខណៈខាង 
ដទ្ៅនៃការសមដេតុសមនល ( la logique formelle) ។ 

ដគថា (A) ឲ្យ (B)   ដបើ (B)ជាវបិាកនៃ(A)  ដេើ ដគសរដសរ A => B ;  ឧទេរណ៍   
(A ៃិង B)  =>  (A ឬ B) ។  ដបើកាលណា ដគមាៃ [ A => B នង ]   ៃិង  [ B => A នង ]  
 ដន្ទោះ ដគថា (A) ៃិង (B)  សមមូលៃឹងាែ   (les relations  (A) et (B) sont équivalentes) 
ដេើ ដគសរដសរ  A  B ។  
     វបិាកនៃសវ័ ស័តយ   ដៅថា ទ្រឹសរីបរ (théorème) ឬ ការដសែើ (proposition) ។ 
 ការដសែើ ដៅកែុងទ្រឹសរីណាម     ជារឡឺាសយុងទ្តូវ ផ្តកែុងទ្រឹសរីដន្ទោះដរ ។ ឧទេរណ៍ 
« នលបូក នៃមុកំែុងទ្តីដកាណ ដសមើៃឹង180  ឺដទ្ក »   ជា រឡឺាសយុងម  ទ្តូវ ចដំ ោះ 
ធរណីមាទ្តអឺខលីតឌីផ្ ៃ  (la géométrie euclidienne)  ដេើ ខុសចដំ ោះធរណីមាទ្ត 
(géométrie) ដអលីបរីក (elliptique)  ឬ  អីុផ្ពបូលីក (hyperbolique) ។ 
     ការបង្ហា ញៃូវទ្រឹសរីបរ គឺ ជាសវីតនៃ រឡឺាសយុងផ្ លទ្សបាែ   មាៃរាងជា  A => B 
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ដេើ ដ ើមបដីៅ ល់ រឡឺាសយុង ផ្ លចង់បាៃ  ដគចាប់ដនរើមដសើងដដ្ឋ ដទ្បើសវ័ ស័តយ ឬ 
ទ្រឹសរីបរផ្ លមាៃរ ចមកដេើ  ។ 
រឡឺាសយុងផ្ លផ្លលង កែុងទ្រឹសរីបរ  ក៏ជារឡឺាសយុងទ្សបម  ផ្ រ  ផ្ លមាៃរាងជា H => C 

រឡឺាសយុង H  ដៅថា សមមតិកមម (hypothèse) ដេើ  រឡឺាសយុង C ដៅថា ដសចករីសៃែិដ្ឋា ៃ 
(conclusion) ។  ទ្រឹសរីបរទ្ចាស គឺ  C => H  ។  ដបើ  H  C   ដគថា (H)  ជាលកខខណឌ  
ចាបំាច់ (nécessaire) ៃិង ទ្គប់ទ្ាៃ់ (suffisante) ដ ើមប ី (C) ទ្តូវ ។ 
    កយថា  ផ្លម  (lemme)  គឺជា ការដសែើម   (proposition) ផ្ លដគដទ្បើ កែុងការបង្ហា ញ 
ទ្រឹសរីបរ ផ្ លសខំាៃ់ៗ ។  កូរូផ្ល(corollaire)  របស់ទ្រឹសរីបរ  គឺវបិាក (conséquence) 

ផ្ លដគទញភ្លល មពីទ្រឹសរីបរដន្ទោះ ។  ដៅកែុងការសមដេតុសមនល  ការដសែើ  ទ្រឹសរីបរ  
ផ្លម ៃិង កូរូផ្ល  ពំុខុសាែ ដរ ។ 
      ដគសៃមតថា ការដសែើណាក៏ដដ្ឋ  សុរធផ្ត ឬត្រូវ  ឬខុស  គឺថា ការដសែើដន្ទោះ  
មិៃអាចទ្តូវនង ៃិងខុសនងដន្ទោះដរ   ដបើមិៃ ូដចែោះដរ ដគពុំអាចដធវើការពិចារណាតា្ម 
ដេតុនលបាៃដសើ  ។ 
កែុងការសៃមតដៃោះដរៀត   ដគ កដចញៃូវទ្រឹសរីផ្ ល នាុ ាែ  រនំ្ទស់ាែ   គឺថាជាទ្រឹសរីផ្ ល 
ដៅកែុងដន្ទោះ  រឡឺាសយុង ូចជា  (A)  ៃិង  (non A)  ទ្តូវទងំពីរ   ឬ  ខុសទងំពីរ  ។ 
មាៃទ្រឹសរីខលោះ ដគពំុអាចបង្ហា ញថាទ្រឹសរីដន្ទោះ មិៃនាុ ាែ ដន្ទោះដរ  ដៃោះជាចដំណារ 
ម   ៏ធកំែុងការសមដេតុសមនល ។ ដដ្ឋ ចដំណារដៃោះធាល ប់មាៃរ ចមកដេើ    
ដបើសិៃជានលៃណាម  ចដំណាររដបៀបដន្ទោះ  ដៅមាៃដរៀត  អែកគណិតសាស្តសរ 
ៃឹងលប់ការនាុ ដន្ទោះ   ដដ្ឋ ផ្កផ្ទ្បសវ័ ស័តយ  ផ្តក៏មិៃឲ្យបឡោះ ល់ ល់ដទ្គឿងចាបំាច់ 
នៃសណំង់ដន្ទោះ 1ផ្ រ។ 

                                                           
1
 ដគអាចៃឹកសាម ៃថា ទ្ាៃ់ផ្តបផ្ៃថម សវ័ ស័តយលមី ផ្ លបៃថ វតថុកែុងទ្កុម នៃទ្រឹសរីដន្ទោះ ៖ ដគបាៃដធវើ 
ផ្បបដៃោះរ ចមកដេើ  ចដំ ោះទ្រឹសរីសៃុំំ ។ 
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    ដ ើងធាល ប់បាៃដទ្បើរ ចមកដេើ   ដ ើមបបីង្ហា ញការដសែើ  H => C    ដគដទ្បើ  
« រដបៀបបង្ហា ញដដ្ឋ មិៃរៃំង (la démonstration par absurde) »   ដដ្ឋ  បង្ហា ញថា ទ្រឹសរី 
បាៃមកដដ្ឋ បផ្ៃថមកែុង សវ័ ស័យត (axiomes) ៃូវរឡឺាសយុង  (H) ៃិង  (non C) 
ជាទ្រឹសរីនាុ  2 ។ 
 

                                                           
2
 ដ ើមប ីបង្ហា ញថា A => B ដគអាច  ក  (non B )  ជាសមមតិកមម  ដេើ ដដ្ឋ ដទ្បើសមមតិកមមដៃោះ ដគដៅ ល់ដសចករី 
សៃែិដ្ឋា ៃម   ផ្ លនាុ ពី A  (សមមតិកមមផ្ លដគឲ្យជា បូំង) ។   ូដចែោះ   (non B )  មិៃទ្តូវដរ   គឺបាៃៃ័ ថា B  ទ្តូវ 
ដបើដយងដៅតា្ម ការសៃមត  (B) ៃិង (non B)  មិៃអាចខុសទងំពីរ  ឬក៏ ទ្តូវទងំពីរ ។ 


